YHUBEP3UTET Y HOBOM CAY OBPA3AIIL -6
PAKYJTET TEXHUYKUX HAYKA

MN3BELITAJ O ONEHU JOKTOPCKE JTUCEPTALIUJE

1 NOJALM O KOMUCHUIU

1. JlatyMm u opraH KOju jé UMEHOBAaO KOMHUCH]Y:

20. 7. 2023. nexan dakynrtera je moHeo Pememe Opoj 012-199/2-2023, Ha OCHOBY
omtyke HacraBHo-Hay4yHor Beha ®akynrtera TexHHUkHx Hayka y Hoom Cany, a y
ckiany ca CrarytoMm Qakynrera, KOjuM je nMeHoBao Komwucujy 3a omeHy u oa0pany
JOKTOPCKE JAHUCepTaIHje.

2. CacraB komucHje y ckiany ca llpasunuma ookmopckux cmyouja Yuueepzumema y

Hoeom Caoy:
1. Jlykuh Tubop penoBHU Teopujcka u npuMemeHa
npodecop Martemartuka, 31. 3. 2022.
npe3uMe U uMe 3Bambe y’Ka Hay4yHa 00JIacT U JaTyMm u3bopa
@axynTeT TexHUUKUX Hayka, HoBu Cag ‘ MPEICEIHUK
yCTaHOBA y KO0jOj je 3aIociieH-a ¢byHKIHja y KOMHCH]H
2. bapanuh Bophe BUIIY Hay4YHU Anrebapcka ToroJoryja,
capaJIHUK koMmOuHaropuka, 10. 6. 2020.
npe3uMe U uMe 3BaAKLC yKa Hay4YHa obiact u Aatym H360pa
Marematnuku nactutytr CAHY, beorpan \ yjiaH
yCTaHOBA Y KOjOj je 3arocieH-a ($yHKIHja y KOMUCH]H
3. BaHPEIHU Anrebpa u MaTeMaTUyKa
‘bBanwuh I[Terap pel P
npodecop noruka, 1. 6.2023.
npe3uMe U uMe 3Bambe y’Ka Hay4yHa 00JIacT U JaTyM u3bopa
[Tpupogno-maremarnuku daxynrer, Hosu Can ‘ 4jaH
yCTaHOBa y K0jOj je 3aIociieH-a ¢byHKIHja y KOMHCH]H
4. OBuuH 3o0pan JIOLIEHT Teopujcka U npuMemeHa
Maremartuka, 14. 11. 2021.
npe3uMe U uMe 3BaAKKLC YKa Hay4YHa obuacr u Aatym H360pa
®dakynrer TeXHHUKUX Hayka, HoBu Can ‘ YyjaH
yCTaHOBA Y KOjOj je 3arocieH-a ($yHKIMja y KOMUCH]H
5. HopocnoBauku Kcenunja BaHpEIHU Teopujcka u npuMemeHa
npogecop maTteMaTHka, 8. 7. 2019.
npe3uMe U uMe 3Bambe y’Ka Hay4yHa 00JIacT U JaTyMm u3bopa
@axynTeT TexHUUKUX Hayka, HoBu Cag ‘ MEHTOP

yCTaHOBA y K0jOj je 3aIrociieH-a ¢byHKIHja y KOMHCH]H




I TOJAIU O KAHJAUJATY

1. Wwme, ume jemHor pomuTesba, Mpe3nuMe:
Jenena, Pajo, Boxuh

2. Jlatym poljema, ONIITHHA, APKABA:
23. 8. 1993. romune, bujessuna, PC, buX

3. Hasup (akynrera, Ha3uB NPETXOJHO 3aBPLICHOT HUBOA CTYAMja U CTEUEHU CTPYUHH/AKAAEMCKH
Ha3MB:
IIpupoano-maremarnaku (akynrer, HoBu Canm, Mactep akajeMcKke CTyIdje TpHMEHEHa
MaTeMaTHKa, MacTep MareMaTruJap

4. Toauua ymuca Ha JIOKTOPCKE CTYAUj€ U HA3UB CTYAHUjCKOT POrpaMa JOKTOPCKHX CTYHja:
2018. rogune, MaTemaTuka y TEXHULIU

III HACJIOB JOKTOPCKE JUCEPTAIIUJE:

Crpykrypa 2-dpakrop Tpanchep aurpada mpexsux rpadosa GUKCHE MIUPUHE

IV OPEIJIE] JOKTOPCKE JUCEPTAIIMJE:

JlokTopcka aucepranyja je Halmucana Ha CPIICKOM je3uky, Ha 217 crpana (ox Tora 138 cTpana y
[Ipunory), ca 24 cinuke, 9 Tabena u 94 Oubnmorpadcke jeauHuue (o Tora 8§ MpUNAnajy
kauaunaty). [logespena je y 5 mornassea cieneher campikaja:

Ilpedzosop canpixu pe3uMe JUcepTallyje ca IPEriieioM CTPYKTYpe pajia ¥ CIIMCKOM 00jaBJbeHUX
pazoBa KaHAWIATa Y KOjEMa Cy U3JI0KEHH OPUTHHAIHH Pe3yITaTH U3 OBE JUCEpTaIHje.

Y Veo0y je mopen XpOHOJIOMIKOT TIperyiefla HWCTpaXHBama BE3aHUX 3a MpeOpojaBame
XaMHJITOHOBHX KOHTypa y MpEXHHUM TpadoBuMa MOAPOOHO oOjalmbeHa W MOTHBAIHja 3a
HCTpaxKuBame 2-pakTopa y MpexkHUM rpadoBUMA.

VY mpBoj TaBu Koja HOCH HaszuB OcHosHe Oeunuyuje u memooonocuja Cy TOpPed OCHOBHHUX
nepununmja (r-gpakTopa M CBHX ILECT TUIOBA NMOCMAaTPaHUX MPEXHHX TpadoBa) yBeleHH U
nojmoBu Flat-peripesenranmje (FR), Rolling imprints (Rl) u 6aszne ¢ueype, mojmou Koju
OJIaKIIIaBaj)y pa3yMeBame JoKaza TBphema o ersucTeHnuju 2-gakropa 3a JIIMHEApHE MPEKHE
rpadoBe (a THME M 3a UKIMYHE MpeKHe rpadoBe), a Koja ce U3Naxy Takohe y oBoj riaBu. Y
UCTO]j je omucaH MeToj AoOujama moMohHHX (TpBHX) TpaHcdep murpadoBa KopumhemeM T3B.
KOOHUX Mampuyda.

Jpyra rnaBa ce OJHOCH Ha JIMHEApHE MpexHe rpadoBe: MpexHH rpad mpaBoyraoHOT OOIHKa

RG,(n), mmpoku wwmHAap ThCy,(n) 1 MebujycoBa tpaka MS,,(n). JokazaHo je TBpheme Kojum
ce Gpoj 2-dbaxropa f,“(n) 3a mumeapuu rpad G oxpelyje cTeleHOBamEM MATPHUIIE CYCEICTBA
BHUMa IPHAPYXKEHOT (3ajexHndKor) Tpanchep aurpada Dy, , ka0 u HU3 TBphema Koja ce 0aHOCe
Ha BEJIMYMHY W IOBE3aHOCT OBOT jaurpada, Kao U HEroBHX KOMIIOHEHTH. McTo TO je 3aTtum
ypaheno u 3a tpancdep murpad D*., koju ce mobuja ox Dp,, caxumamem oarosapajyhux
uBopoBa. JlokasaHo je na ce komnoHneHra R*r, aurpada D*, 3amyxena 3a npebpojaBame Ha
mpesxHoM rpady RG,(n) nogatHo moxe peaykoBatd y R*™[ .. 3a m <18, mare cy rabene ca
OpojeBMMa YBOpOBa OBHX nurpadoBa W HHUXOBUX KOMITOHeHTH. OBH IOogamu, 3ajeIHO ca
nojanyMa HM3HeTHM Y /looamky, Cy HOOWjeHHM HMMIUICMEHTAIMjOM OIMCAaHHMX alropurama 3a
resepucame HaBeneHux aurpadosa. OHu ykasyjy Ha cTpykrypy Tpanchep murpada D* ., , 3a




KOjy je y OBOj TiaBu (hopMyiucaHo u mokazaHo riaBHO TBpheme (Teopema 2.13). Hymepuuke
BPEIHOCTH 32 KapPaKTEPUCTHYHH KOPEH MaKCHMAITHOT MOJYJIa U HeroBOT KoedHuIMjeHTa, 3a m
<18, cy Takohe mare y TabenamMa M YKaszyjy Koja KOMIIOHEHTa je HOCHJIALl MaKCHMAaJTHOT
KapaKTepUCTUIHOT KOPEHa, IITO j€ U3HETO MOCTaBJhamheM Xumorese 1.

Takohe cy popmynucana u qokazaHa ABa TBphema Koja ce OJHOCE Ha M3TPpamby CKyIla YBOPOBa
koMroHeHTH aurpada D*g .

Tpeha rnaBa ce 0aBM LMKIMYHUM MpEXHHUM TpadoBuMa a To cy: TaHKM mwimHaap TnCgy(n),
topyc TG,”(n) u Knajuosa 6oua KB,,”(n) (p ce omHocu Ha cTenen yBpTama). CIMYHO Kao IITO
je To ypaheHo 3a mHeapHU cirydaj GopMyIHCaH U J0Ka3aH je Hu3 TBphema Koja ce oHoce Ha
tparchep murpadose Dem u D*cm - murpadose momohy kojux ce oapelhyje Opoj 2-pakropa
£.6(m) 3a mwuxmmasn rpad G. Jaté Cy HYMEpPHUKH MOALM O BEIMYMHM THX aurpadoBa u
BHUXOBUX KOMIIOHEHTH, Kao W MaKCHMAallHOM KapaKTepUCTUYHOM KOPEHY U HErOBOM
KOe(HIMjeHTy HACTAIN UMIUIEMEHTAIMjOM HaBeneHux anropurama. Ctpykrypa aurpada D*cm
je ommcana y teopemama 3.22-3.24 koje cy W IOKazaHe. YOUCHO IOKJAIame TeHEepaTHBHUX
¢dyHKLHMja KOJ Topyca 3a CTEIIeH yBpTama p U /m-p je I0Ka3aHo, JOK 3a ciydaj KimajHose Oore je
U3HETO ImyTeM Xunomese 2.

VY 3axmyuky je nar nperien youeHHX OocoOMHA Kako rmocMarpanux Tpanchep aurpadosa, Tako u
G . .

Hu3oBa f, (n). Hexe ocobune cy ymopehene ca oarosapajyhum  Koje ce omHOce Ha

XaMUITOHOBE KOHTYPE.

Y JHooamky je nmat mperyie[; JOOMjeHHX TeHEepaTHBHHX (DYHKIMja 3a CBHX 6 Kjaca MpPEXHHX
rpadgoBam m <18.

V_ BPEJHOBAIGE NOJEJUHUX JEJOBA JOKTOPCKE JIUCEPTALIMJE:

YBoa:

VYBoa naje 3am0BoJbaBajylin XpOHOJIOIIKK Tperyiefl MCTpaXKuBama M3 obimacTu mpedpojaBama
XaMUJITOHOBUX KOHTypa Ha MpPEXHUM rpadoBuMa (PUKCHE IIHPHUHE ca MOCEOHMM OCBPTOM Ha
pamoBe, mehy kojuma je m kaaaumatoB pan [3](Bumetn mormaike VI oBor M3memTaja), kKoju cy
MTOCTYKHJIH Ka0 MOTHBAITH]a 32 HCTPAKUBamka OMMMCaHa Y OBOj IUCEPTAITHjH.

IIpBa rnasa:

Hornaespe 1.1 (Mpesxknu rpadgoBu ¢pukcHe MIMPUHE) CAAPXKHU MONa3He AePUHHLIU]E KOje CY
0orato WIycTpoBaHE IITO OJAKIIaBa yCBajal€ OCHOBHHMX II0jMOBA Kao M JIAKIIE carjelaBambe
npobaemMaTHke Koja ce oopalyje y massem pamy. Tepmun ,,Rolling imprints“-a, mako je ogpanmje
yBelleH 3a XaMHJITOHOBE KOHTYpe, Y nedhuHunuju 1.3 je mpormmpeH 3a mponu3BosbHE 2-hakTope
W Ha CBHX ILIECT KJlaca MPEKHHUX rpadosa.

Kako cy wmcrpaxmBama mpommpeHa u Ha MeOujycoBy Tpaky Tmoaena KOHTypa Ha
KOHTPaKTHOMIIHE ¥ HEKOHTPAKTHOWJIHE BHIIEC HHje JoBoJbHA Te cy y Ioraaemy 1.2 (TunoBu
KOHTYPA) 32 0Baj THIT MPEXHOT rpada yBeACHH MOJMOBH Oyee U Kpamke HeKOHMpaKmuoOuine
Kommype ¥ TI0jaM da3He ¢hucype Kako O ce Morao uckazaTu crtaB 1.1 KOju ce KOPUCTH y TOKa3y
Teopeme 1.1 u3 Ilormasma 1.3 (Ersmcrennuja 2-gakTopa Ha JMHEAPHUM MPeEKHUM
rpadoBuma). OBUM je MPOIIUPEHO MMO3HATO TBpheme O ersuceHuuju 2-hakropa 3a CIy4aj
MIPaBOYTAOHOT MPEKHOT rpada U MIUPOKOT IMIIMHIPA (IITO je KaHIUAAT 00paano Y OKBHPY CBOT
Mactep pajga), 1 Ha MeOujycoBy Tpaky.

Y Horaasmwy 1.4 (Tpanchep mMaTpuyHu MeTod W reHepaTHBHe (YHKIHMje) YKpaTKO je




OTHCaH JOOpO IMO3HATH TpaHCcPep MATPUIHH METON KOjH C€ KOPHCTH TMPHIMKOM TPaKEHOT
npedpojaBama W yJiora reHepaTHBHUX (QYHKIHja y TOM Tiporecy. Jla ce mpuimmkoMm moOujama
KOHKPETHHX TeHEepaTHBHHX (YHKIMja TpakKCHUX HHU30BA YECTO MOTYy YOUYHTH M HEKe
HEOYECKHBAaHE OCOOMHE THX HH30Ba (IIITO CE€ Y OBOM pajy BHUIIE IMyTa I0jaBUIIO) HITyCTPOBAHO j€
kpo3 [Ipumep 2 koju ce OHOCH Ha CKOPO-CaBPIICHO CIIApUBAE HA MIIMHAPY. Y 0UeHa 0COOMHA
(dopmynucana kao [leperneukoBa xurore3a JoKaszaHa je y paay [S] rhe je KaHaunmaT jeaaH oj
ayropa.

Y Moraasmwy 1.5 (Kogne maTpuiie) GopMyIrcaHo je u Joka3zaHO TBpheme 0 KapakTepu3auju
2-hakTopa 3a CBHX IMIECT KJIaca MPEKHUX TpadoBa IMyTeM T3B. KOOHUX Mampuya Iije 0COOMHE
(uckazane y TOj Teopemm) omoryhaBajy ymoTrpeOy Tpanchep marpuuHe merone. OBUM Cy
00jeIMbeHN OPUTHHAIHY Pe3yJITaTH u3 pajgosa [6] u [1].

JApyra rnasa:

[Ipa uverupu mnormasma 2.1 - 2.4 (IIpeOpojaBame 2-(pakTOpa JTHHEAPHUX MPEKHUX
rpadosa, /lonatHa peaykumja Tpancdep nurpada 3a RG,(n), Komnjyrepcku pe3yiaraTtu u
ACHMNTOTCKO MOHamame o6pojesa [, °(n), f,,""“(n) u f,"(n)) npencrasmajy opurunanue
pesynarate o0jaBibeHe y pany [6]. TBphema y oBoM zeiy, Koja cy cBa J0Ka3aHa, Kao U XUIIOTe3a O
MaKCHMaJHOM KapaKTEPUCTUYHOM KOPEHy, Cy HacTajga YIJIaBHOM O00paJioM W youyaBambeM
crienmuUIHOCTH ToAaTaka (HH30Ba OpojeBa 2-pakTopa © camux TpaHchep aurpadona)
JNOOWjeHNX HWMIUIEMEHTAIIMjOM OIHMCAaHUX allrTOpuTama, INTO 3aXTeBa H3BECHE BEIITHHE Y
MporpaMupamy, alid U 1o0py nepueniyjy u ymehe, kao u nosHaBame marepuje. JlokazuBame
Tako GopMmyiaucaHux TBphema je Tpehn KBamuTeT OBe mmcepTalje, KOjH 3ajeTHO ca TpBa JBa
eJIeMEeHTa Jiellarba Y [EJOKYTHOM MOCTYIIKY IPeICTaBlba MEeINHY, Tj. 320KpYKyje U KOMIUIETHpa
ey npudy.

Hcro ce moxe pehm m 3a Ti1aBHO TBpheme oBe rimaBe, Teopemy 2.13 u3 Ilormaema 2.5
(Ctpykrypa auneapsor 2-¢gaxtop Tpancdep nurpaga), koja je Kao XUIOTe3a Hajupe Ouia
ToCTaBJbeHA y pady [6], a mokazaHa y paxy [2]. OHa roBopru 0 ToMe 1a Opoj CBHX KOMITOHEHTH
nurpada D*r , usHOCH [m/2]+1, ma cy cBe ocuM jeaHe OMmapTHTHH AUrpadoBH, 1a Ce Pell CBAaKe
MOKe M3Pa3UTH NMPeKo GHHOMHMX Koe(uIujeHarta, 10K je pex camor gurpada 2™-1 (3a HemapHO
m), onrocHo 2™ (3a mapuo m). Takohe, oHa Jaje u monokaj yBopa i (Koju ce 1o6uja o1 4Bopa U
YUTamkEM 3[IeCHA HAJIEBO) Y OJTHOCY Ha HeMY MPHUIPYKEH YBOP U.

Komucuja moceOHO MCTHYE €IeraHTHOCT M KOMIUIEKCHOCT CaMOr J0Kasza OBOT TBphema.
Hanme, OH KOpHCTH TEIIKO yOUYJbHBY KapaKTepH3allHjy CKylla YBOpOBa KOMIIOHEHTH IHrpada
D*.m Ia je 3a CBakM YBOp MCTE KOMIIOHEHTE pa3iMKa Opoja Hyjla Ha HENMAPHUM W HA MApHUM
MeCTHMa KOHCTaHTHa. 3a moTpede HCTOr I0Ka3a Cy YBEJCHU U IIOJMOBHU: Kpasbuye, 0ege, 0860pcKe
oame ¥ Kpasba, KAo CIIeNHjaHe OMHApHE PEeUM Y YJIO3M NPEJCTaBHUKA MCTAKHYTHX MOACKYIIOBA
YBOpOBA KOj€ CTOje y CIielijajTHuM Mel)ycoOHMM penanyjama, ITo OBOj AUCEPTaLUjU JIUTEPAPHO
naje nmocebaH, apxanvaH ,,IIMEK ",

IMoraaBme 2.6 (Pex penykoBaHor U Aymio peaxykoBaHor Tpancgep aurpada 3za RG,(n))
CaJIpKK JI0Ka3 o Benndauuu gurpada R**f , 1mWTO je KaHauuar qokazao caMoCcTaiHo y pany [7].

Y Tornaemby 2.7 (M3rpamma ckymosa S,%) je noxasamo ma mocroju Besa u3mehy
KOMIOHeHTH aurpada D*p,, wu xomnonentn murpada D*[ .y (wm D*f,,-2) wro npommpyje
3HamE O TEMATHIM Koja ce oOpahyje m mTo O ce MOIIO y JaJblM HCTPaXKUBAkHMa MOXKIA
HMCKOPHUCTHUTH.




Tpeha raasa:

IornaBma 3.1 u 3.2 (IlpedpojaBame 2-pakTopa HUKJIMYHHUX MPEKHUX rpadoBa u

KommjyTepckn pe3yiaTaTH M OTBOpEHA NHTAMKA) IIPEACTaBIbaj)y OPUTHHAIHE pPE3yJTare
objaBipeHe y pany [1] mobujene Ha caudaH HaYMH Kao mTo je Beh m3HeTo 3a mornasska 2.1-2.4.
Kako je nurpad D*r,, nommurpad nurpada D*c,, 10Ka3u y OBOM ey ce ocliamajy JeTUMHYHO
M Ha pe3ynTare A00HjeHE 3a JIMHeapHe MpexHe rpadoBe. 3a pasiuKy O] JIMHEAPHOT CIIy4aja,
OBZIc C¢ TI0jaBJbyje BHIIEC THUIOBa TrpadoBa wmcTe Kiace (kom Topyca u Kiajaoe Oorie)
3axBasbyjyhu MOTyhHOCTH na ce MpHIMKOoM ¢GopMHpama OBHX TpadoBa, HACTAIMX OFf TAHKOT
IWIAHIPA, jeJaH Kpaj yBpHE BHWINE WM Mame (C THM Yy Be3W je Iapamerap p — CTeleH
YBPHYTOCTH) IIITO JOJIATHO KOMIUTHKYje CIIOKEHOCT IpobiieMa KOju ce pernaBa, ajim 1 oMoryhasa
OTKpHBambe HOBUX pe3ynTara (nokasana Teopema 3.21 m XumoTtesa 2 Koje ce 0IHOCE Ha TOPYC U
KnajuoBy 6oiry, peaom).
MoraaBme 3.3 (CTpykTrypa mUKJIMYHOTr 2-paktop TpaHchep aurpada) caapka TpH
TeopeMe Koje OIHCYjy CIpyKTypy amurpada D*c,, umju nokasu ce ocnamajy Ha pesynrare
noOujeHe 3a JuHeapHe MpexHe TpadoBe, a MPEACTaBIbajy OPUTHHAIHU pe3yaTaT 00jaBJbEH y
pany [4].

V 3akmyuky ce cymupajy pe3yiaTaTH HCTPAKHBAmba 3ajeHO ca OTBOPEHHM IPoOIeMHMa H
MoryhHOCTHMa 3a HacTaBak MCTpaknWBama. JIureparypa je mprka3zaHa MperyieHO W NUTHPaHa Ha
aJIeKBaTaH HAYHH.

Joaartak ca cBojux 138 cTpaHuua momaTaka KOju ce OJHOCE Ha TpakKeHE HU30BE HE CaMo IITO
naje JmojaTaH YBHI Y W3JIOKEeHY MaTtepwjy Beh mpencrtaBiba W jemHy 0a3y Imogaraka Koja ce y
MEPCTIEKTHBH MOKE KOPUCTHUTH 32 /1ajba UCTPAKHUBAMA.

Komucuja cmatpa 1a ce ckopo 1e0 paj CacToju OJf OPUTHHAIHUX pe3yiTaTa W Jia MpecTaBiba
obpany panosa [1], [2], [4], [6] u [7], Yy KOojuMa je KaHAMIAT jEIUHU ayTOpP WU TIPBH KOAyTOD,
JOK ¢y panoBu [3] u [5], Tae je kaHAUAAT Takohe jenaH ol KoayTopa, IOBE3aHU ca TEMOM Koja ce
obpahyje y muceprammju. IIpema munubery Komucuje obpaga HaBeneHHX pamoBa je ypaheHa
CHUCTEMATHUJHO, Ca TPYKambeM CBUX peleBaHTHUX HH(OpMaIja, ca Mperu3HuM Ie)uHHUIIjaMa,
MHOIITBOM MpHUMepa M CIHMKa Koje oJakimarajy npaheme caapkaja. [loceban kBaiuTeT oBe
JHcepTalyje ce orieaa y TpOCTPYKOM MOCTy KOjU je 00aBJbeH:

1. IMIITIEMEHTAITHja OPUTHHAITHUX aJlfOpUTaMa y IiuJby To0ujarmka moaaTaka,

2. aHanM3a TUX MoAaTaka y Lujby popMylincama TBphema Koja ce OJHOCE Ha 3a1aTy TeMy U

3. noxa3uBame (HOPMYIMCAHUX TBphHemba.

Kommcuja moce6HO HCTHYE KOMIUIEKCHOCT JTOKa3UBamba MojeAMHIX TBphema.

VI CIIMCAK HAYYHHMX U CTPYUYHHUX PAJOBA KOJHU CY OBJAB/bEHHU UJIN
IMPUXBAREHU 3A OBJAB/bUBAIE HA OCHOBY PE3YJITATA HCTPAXKUBAIBA Y
OKBHUPY PAJJA HA JOKTOPCKOJ JUCEPTALININ:

1. Dokié J., Doroslovacki K. and Bodroza-Panti¢ O.: A Spanning Union of Cycles in Thin
Cylinder, Torus and Klein Bottle Grid Graphs, Mathematics, 11(4), 846 (2023) 1-20,
(Mathematics, 21/333, IF 2021 = 2.592) (M21a),
arXiv:2210.11527 [math.co] 1-88 (2022) (nmpommpeHa Bep3Hja ca T0AaTKOM)

2. Dokié, J., Doroslovacki, K. and Bodroza-Panti¢, O.: The Structure of the 2-factor
Transfer Digraph Common for Rectangular, Thick Cylinder and Moebius Strip Grid
Graphs, Appl. Anal. Discrete Math, 17 (2023) 120-137, (Mathematics, 147/330, IF
2022 =0.9) (M21)

3. Bodroza-Panti¢, O., Kwong H., Poki¢ J., Doroslovacki, R. and Panti¢ M.: Enumeration
of Hamiltonian Cycles on a Thick Grid Cylinder -- Part II: Contractible Hamiltonian




Cycles, Appl. Anal. Discrete Math., 16 (2022) 246-287. (Mathematics, 147/330, IF 2022
=0.9) (M21)

4. BDokié, J., Doroslovacki, K. and Bodroza-Panti¢, O.: The Structure of the 2-factor
Transfer Digraph common for Thin Cylinder, Torus and Klein Bottle Grid Graphs,
Filomat, 38:1, (2024) 57-65 (Mathematics; 169/330; IF 2022 = 0,8) (M22)

5. Doroslovacki R., DPoki¢ J., Panti¢ B. and Bodroza-Panti¢ O., The Proof of the
Perepechko’s Conjecture Concerning Near-perfect Matchings on CmxPn Cylinders of
Odd Order, Appl. Anal. Discrete Math., 13(2) (2019), 361--377. (Mathematics, 45/325,
IF 2019 = 1.5) (M21)

6. Doki¢, J., Bodroza-Panti¢, O. and Doroslovacki, K.: A spanning union of cycles in
rectangular grid graphs, thick grid cylinders and Moebius strips, Trans.Comb. (in press)
(2023), DOI:10.22108/t0c.2022.131614.1940 ISSN (print): 2251-8657, ISSN (on-line):
2251-8665, 1-26 (2023)(Mathematics, 0/0, IF 2022 = 0.4) (M24),
arXiv:2109.12432[math.co],1-95 (2021) (mpommpeHa Bep3Hja ca T0AaATKOM)

7. Dokié, J., A short note on the order of the double reduced 2-factor transfer digraph for
rectangular grid graphs, arXiv:2308.04155/math.co], 1-8 (2023)

VI SAK/bYUYIIN OJHOCHO PE3YJITATH UCTPAKUBAIbA:

NwmrieMeHTaIjoM y 0BOj AWCEpTAaIldjd MPE3CHTOBAHUX ajropuTama 3a oapehuBame YKYITHOT
Opoja mokpuBajyhux yHHja KoHTypa (2-hakTopa) 3a mecT kKiaca MpexHHX TpadoBa (UKCHE
HIMPHHE M, ca M X n 4BopoBa (m,n € N) u KBagpaTHuUM eleMeHTapHuM henujama (Mpexxuu rpad
npaBoyraoHor oonuka RGy(n), lupoxku mwmmamap TkC,(n), MebujycoBa Tpaka MS,(n),
Tauku mmmazap TnCu(n), Topyc TG, ”(n) u Knajuosa Goua K,,7”(n)) nobujern cy momarm
Koju cy aHaim3upand. OTKpHUBEHE Cy HEKE HHTEPECAHTHE OCOOMHE KaKO TPaKEHUX HHU30Ba, TAKO
U camMux Jo0ujeHux aurpadona. YoueHe ocobuHe cy BehuM AesoM J0Ka3zaHe y 0BOj JUCEpTalHju
¥ YIJIaBHOM CE€ OJHOCE Ha CTPYKTYpY HaBeAcHHX aurpacdoBa, JOK je Mamu Opoj HUX, Koje ce
YIJIaBHOM OJTHOCE Ha aCHMITTOTCKO TIOHAIIAk-E TPAXKEHNX HU30Ba, POPMYIIHCaH y BUAY XHIIOTE3a.
YoueHo je 1a ce BPeZHOCT f,, " (n) Kaga n —> 0O, IOHAIIA KAO N-TH CTENEH MaKCHMAIHOT
KapakTepUCTHYHOT KopeHa aurpada D*L ,, Tj. 1a je KoehuuujeHT y3 Taj CTENeH jeHaK jeIMHUIIA
ITO c€ TO0jaBWJI0O W NPWINKOM H3yuyaBamba XaMHITOHOBUX KOHTypa paHuje (ciydaj
HEKOHTPaKTUOMITHIX XaMUJITOHOBUX KOHTYpa). OBO je y cirydajy 2-pakTropa 00pas3iiokeHo.

Takohe je yodeHOo 1na ce KapaKTEpHUCTHYHH KOPEH MakKCHMamHOr Moxyna aurpada D*f,

110jaBJbyje Kao jeAMHCTBEH M 110 MPABHIIY Oall y KOMIOHGHTH KOja caapku mersby (usop 1™ )
(Xumotesa 1). /Iokazom oBe XUIoTe3€ JAJI0 OU Ce 00jallkbemhe 3a YOUeHY 0COOMHY aCHMITTOTCKOT
MOHAIIamka Koja moBe3yje mupoku wwimHnap ThkCp(n) ca mpaBoyraoHOM MpexoM RGp,(n).
Hawnwme, 3a m-mapHO m01a31 10 MOKJIanama THX BUXOBUX KapaKTepUCTUIHNX KopeHa. [lo3Hato je
opaHWje Ja ce Ta ocoOMHAa IojaBWiIa M KO XaMHJITOHOBUX KOHTYpa, ajld KOJI
KOHTPaKTHOMTHHX.

Koa umxnmunnx MpexxHux rpagosa, 30or MmoryhHocTH yBpTama HeKux Mely mruMma, T00HujeH je
Behn Opoj reHepaTuBHUX (PyHKIHja. YOUEHO je MOKIAName HEKWX OJ1 HUX. 3a clydaj Topyca
onrosapajyhe TBpheme je mokazaHo, 10K je 3a KimajaoBy Oomy mara xumoresa (Xuroresa 2).

HaBenumo cama youeHe ocoOuHe HaBeAeHHX TpaHcdep aurpadoBa MOCMATpaHUX MPEKHUX




rpadoBa Koje Cy J0Ka3aHe Y AUCEPTaIIN]H:

10.

JHokazaHo je TBpheme o ersucteHuMju 2-hakropa 3a JMHEapHe (a THME W 3a LIUKINYHE)
Mpexe.

HokazaHo je TBpheme KkojuM ce mpedpojaBame 2-hakTopa CBOAM Ha MpedpojaBambe
oxpehennx mwertwn y aurpady R, wmu De,, unMme ce onpaBaasa npBu TpaHchep MaTPUIHH
METOJ PUMEEH Y paay 3a Jo0Hjamke KOHKPETHUX BPETHOCTH.

3a murpad Rpm (NLm) Koju ciayxu 3a mpebpojaBame 2-paktopa y RGy(n) (TnCy(n))
JIOKA3aHO je J1a je KapAWHATHOCT CKyIa MPBUX, Ka0 M CKyIa MOCIEImUX YBOPOBA jeIHAaKa
m-1-om unany ®uboHauujeBor (#1- ToM wiaHy JIykacoBOT) HH3a.

Yr1Bpheno je na je 6poj usoposa aurpada Dy, jennax (3" + (-1)™)/2, nok je 3a D, Taj
Opoj aymio Behu. JlokazaHo je ma cy oBu aurpadoBu 3a m>1 HENOBE3aHU, a HHUXOBE
KOMIIOHEHTE jaKO MMOBE3AHH AUTPAPOBH.

Jloka3aHo je 1a ce kommoneHTa R*f (N*zm) murpada D*f . (D¥c.m ), Koja caapsu usop 0™,

. m .
HoKJana ca KOMnoHeHToM A*[ ., (A*c,m ), Koja canpku uBop 17 , ako u camo ako je m
MapHo.

JloxazaHo je TBpheme KOjUM ce OmpaBIaBa APYTH AITOpHUTaM 3a MpedpojaBame 2-hakTopa
koju kopuctu gurpad ¥, wim D¥c,. dokaszaso je na 6pojeBu uBoposa aurpadosa D*r ,, u
D*c,m , m3Hoce 2" | ocuM y ciydajy aurpada D*,, 3a HemapHo m, Kanma je Taj 6poj 2"'-1.
VrBpheHo je na je 6poj rpana murpada D*r,, jennak 6pojy uBopoa murpada D , 10K je
6poj rpana 3a D*c,, jenHak 6pojy uBopoBa aurpada Dc,m.

JIoKa3aHo je 1a ce 3a mapHo M CBH 4BOpoBH aurpada D*,, Koju cy NaliuHIPOMH Hajase y

KommoHeHTH R, 1T0 je uckopuinheno 3a oapelhuBame pesa Iymio peayKoBaHor aurpada
R**
Lm -

HajunrepecanTHHju W HajKOMIUIEKCHHjHU AE0 OUCEPTallfje ce€ OJHOCH Ha caMy CTPYKTYpY
nurpada D*f,,. JlokasaHo je 1a ce KapIUHAIHOCT HErOBUX KOMIIOHEHTH MOXE H3Pa3HTH
nyTeM OMHOMHHUX Koe(ulMjeHaTa, U Jla Cy CBE HEroBe KOMIIOHEHTE, OCHM KOMIIOHEHTE

A*Lm, Oumaprutau jgurpadosu. Jlara je W Kapakrepusalmja CKyla YBOPOBA CBaKe
KOMITOHEHTE OBOT nurpada.

Iurpad D*c,m ce mobuja ox D*,, monaBameM HOBUX OPHjEHTHCAHHMX IpaHa M, 32 CIy4aj
HemapHor m, jemHor HOBOT uBopa (kpaseuie 0101...010). ¥V cmydajy kama je m mapHo,
JIOKA3aHO je Jla Ce HOBE OPHjEHTHCAHE TPaHE jaBJhajy YHyTap MCTE KOMITOHEHTE, TE Jia Ce
OpOj KOMITOHEHTH U hbHXOBa KapIUHATHOCT HE MeHa. Y Cly4ajy Kaja je m HemapHo, J0Ja3u
70 Clajarba HEKUX KOMIIOHEHTH. Y TOM CIly4ajy [IOKa3aHo je Ja TOCTOje TavyHO JIBE
KOMITOHEHTE Koje ¢y MeljycoOHO n3oMopdHe.

OKa3aHo Jia MOCTOjH Be3a u3Mel)y KomroHeHtH aurpada D*., ¥ KoMIOHeHTH aurpada
.] y 'y
D*Lm-1 (D)




OpurnHaHU PE3yNITaTH ayTopa Halla3e ce y MPBOj, Apyroj u Tpehoj riraBu oBe maucepranyje, Kao
1y ieHoM JlogaTky, mTo je myOIMKoBaHO Y YeTHpH Hay4dHa yacomwca (pedepente [1], [2], [4]
[6]) u jemHUM OENOM CTaBJbEHO Ha arXiv (CaMOCTaJHU paj KaHaupaaTta [7], Kao U MpolupeHe
Bepamje pamoBa [1] u [6] koje canmpke momaTtke w3 Jlomatka). OBH pe3yiaTaTH TPEACTaBIbA]Y
3HaYajaH HAyIHH AONPHHOC Yy Teopwju rpadoBa, Tj. Y OKBHUPY IpeOpojaBama Ha MPEKHUM
rpa¢oBUMa KOje UMa MPUMEHE y Pa3HUM 00JIacTHMa HayKe U TEXHHUKE.

VIII OHEHA HAYMHA IMPUKA3A U TYMAYEIA PE3YJITATA HCTPAJKHUBAIbA:

[Ipema Munubeny KoMucuje HauMH NpuKaza U TyMauemha pe3yliTaTa UCTPAKUBaba OMITUKY]Y
ce cucremarnyHomhy, npernenHomhy, jeIUHCTBEHHM IPHCTYIIOM M jacHOM MoryhHomhy
npuMmeHe. OpUTHHATIHU PE3yITaTH HCTPAXKHBAEKba Cy MNPEHU3HO (GOPMYIHCAHH U JAETaJbHO
J0Ka3aHu, Tako Aa Komucuja MO3UTHMBHO OlElyje HAUWH NpUKa3a M TyMauema pesyJiTaTa
UCTPaKUBamA.

JlokTopcka JmcepTandja je mpouuia mpoBepy Iuiarujapusma codprBepoM iThenticate
(https://www.ithenticate.com/), o uemy je Komucuja obaBemTeHa, U IpoLEHAT CIMYHOCTH ca
M3BOpPHIMAa KOjH HE NPUIAAajy KaHAUAATY ¢y Mamu ox 1%.

Ha ocHoBYy 0Be npoBepe, HECY poHal)eHHn OKa3H O TUIarHjapu3My B yTBpheHo je ma
JIOKTOpCKA JcepTalyja KanauaaTkumbe Jenene bokuh npencraBiba OpuruHaIHE PYKOIIUC.

IX KOHAYHA OIIEHA JOKTOPCKE JUCEPTAIIMJE

1. JIa 1 je qucepralija HalMcaHa y CKIaay ca 00pasiioskeheM HaBEACHUM Y TIpHjaBu TeMe?

Hucepranuja je y MOTIIyHOCTH HAIlMCAaHA Y CKIIAAy ca 00pa3IoKemheM HaBeIeHUM Y TIpHjaBH
TeMe.

2. Jla nu aucepranyja caapku cBe OutHe eneMenTe?

Hucepranuja caapKu cBe OUTHE €JIeMEHTe: MpeTie] paHUjUX UCTPaXHBamba, YBOI y KOjeM ce
TTOBE3Yjy MPETXOHA HCTPAXKUBAHA Ca MCTPAKHBALEM Y IHUCEPTAIHjH, TJIIaBHU JIE0 ¥ KOjeM je
W3TIOKEH TPEeaMeT HMCTPaXKMBamka W JaCHO M TPEIU3HO H3IO0KEHH OPHUTHHAIHU PEe3yiTaTH
HUCTPaXKUBama, CIHCAK PEJIEBaHTHE JHUTEPaType Kao M MPUIOr Y KOME Cy NPUKa3aHH IMOJALH
N00MjeH! WMIUIEMEHTAlWjOM OINUCAaHMX airopuraMa. Jlucepranuja oOWIyje MHOIITBOM
rpaduIKuX MMpUKas3a Koju oMoryhasajy jacHHjU MpUKa3 UCTPAKNUBAHA.

3. Ilo wemy je nucepraija OpUrHHaNIAaH JOTPUHOC HAYIIN?

OpuruHanian JONPUHOC HAYIM C€ OrJie[a He caMO y OpOjHOCTH HOBHX pe3yirara, Beh, mpe
CBEra, y HUXOBOM KBAJIHMTETY U ONPABJIAHOCTH, Ka0 M Y OPUTHHAIHOM IMPHUCTYIY KOJUM CYy
CHCTEMATHU30BAHH U ITPE3EHTOBAHM.

4. Koju cy HefocTany aucepTanrje 1 Kakap je ’bUXOB YTHIIA] Ha Pe3yJTaT HCTPaKUBamba?
JlvcepTranyja HeMa HeJlocTaTaka.

X  MNPELIOTL:

Ha ocHoBy HaBesneHor, Komucuja npemiaxe:

a) Aa ce JOKTOPCKaA AUcepTanyja IPUXBATH, a KAHAUAATY 0400pH 0A40paHa;
0) /1a ce IOKTOpCKA AucepTalikja BpaTH KaHUAATY Ha Aopaay (Aa ce JOMYHU OJHOCHO U3MEHHU);
B) /la ce JOKTOPCKA AucepTalyja oAbuje.

MecTto u gatym:
Hosu Can, 15. centembap 2023.




1. Jlyxuh Tubop, penoBrau mpodecop

, IPEJICETHUK

2. bapamuh bBophe, Bumm HaydHN CapagHUK

, WIaH

3. 'banuh [letap, Banpeanu npogecop

, WIaH

4. OsguuH 30paH, TOIEHT

, WIaH

5. JopocnoBauku Kcennja, Banpeanu npogecop

, MEHTOD

HATIOMEHA: Ynan xoMucHje KOjU HE XKeJIM Ja TMOTIHIINE M3BEINTa] jep ce He CIaKe Ca MHUIIJLEHEM
BehuHe WwiaHOBa KOMHUCH]e, Iy’KaH je Ja YHece Y U3BEIITa) 00pa3iokeme 0OJJHOCHO pasyiore 300T KOjUX He
KEJIM J1a TOTITUILE U3BEIITA] U JIa UCTU MOTITHUIIIE.



